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Exercice 1 (3 points)
1) On considére dans Z? I’équation (
a. Montrer que pour tout couple (X, ¥
b. Déterminer une solution particuliére d
c. Résoudre (E).

2) On désigne par dle PGCD de x et
a) Quelles sont les valeurs possibles d
b) Déterminer, s’ils existent, les couple
pgcd de p et g, et m leur ppcm.

Exercice 2 (4 points)

2i ou z est un nombre complexe.

et/ b tels que pour tout zde C : P(z)=(z—2)(z2+az +b) .
b) Résoudre, dans l%;mb : plexes, I’équation P(z) =0.

2. Soient les points A, B ¢ét Cimages des selutions de I’équation P(z) =0 avecIm(z,) <Im(z;)<Im(z.).

a) Calculer l’afﬁﬁiu P
b) Placer les points .si 3 2 que les points G, A, B et Csont cocycliques.
e ¢ I' des points M d’affixe z telle que le nombre 3
z—-3-I
imaginaire pur.
3. Pour tout poin

B,2),(C,5),(D.1)}.
betc tels que G =bar{(A,a),(C,c),(D,d)}.

c) On note I le milieu du segment [AB]. Montrer que GC= %E et placer G sur la figure.
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2) Déterminer ; dans chacun des cas suivants ; I’ensem
a) MeT, & |-2MA+4MB+3MC+3
b) MeT, < [2MB+5MC+MD| = |[MA
¢) Mel, ©&-2MA? +4MB? +3
d Mel, & 2MB? — 3MC? + MD?
e) Mel', & (-2MA+4MB+3

Exercice 4 (4 points)
Soit la fonction f définie sur R par f

(C) la courbe représentative de f dans un
repére orthonormé (O;1,]).
1. a) Justifier et interpréter graphiquement i wivantes :

et |imm=—oo

X—=+0 X

¢) Donner I’équation de Ia-tangente T3 au~/point A d’abscisse 0. Vérifier que A est un point
d’inflexion de (C) .
d) Tracer la courbe (C).

n

- . : : 2
2) On considere la s%nu ‘ ] :i | nie pour tout entier naturel par: U, =—.

n!

n-2
n=22,0<U <2(§) . En déduire lim U, .

n—>+c0

1 2 . 2?2 2 2"
=—I (2-x)"edx et S =Y U, =1+2+—+—+..+— .
ntdo N 21" 3 n!
naturel n>1, 0<1, < (e’ —1)U, . En déduire lim .
parties, montrer que I, =1 -U,,,.
¢ pour tout entier n>1, e =S +1_ . En déduire que limS, =e’.
N—>+o

. e f(x)=xl 1)-xInx,
umeérique f définie sur [0,+od par : () =xIn(x+1)=xInx x>0
f(0)=0
C ue a droite de zéro.
b) Etudier la dérivabilite de f a droite de zéro. Donner une interpreétation graphique.

c) Montrer que lim f(x)=1 . Interpréter graphiguement.
X—>+0
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X

En deduire le signe

X(x+1)?
b) Dresser le tableau de variation de f .

c) Construire la courbe de f.

d) Calculer A, Plaire du domaine plan

I

2.a) Verifier que f"(x)=

a) Montrer que I’écriture précédente

b) Montrer que pour tout xe[0,1],
c) Justifier que 0< A, s%. En déduire li
4) On pose 1, =I:x” In(x+1)dx .

leln(x+1)dx.

_2In2 1 n+l
" n+2 (n+2? n+2 "

a) En utilisant une intégration par pga

e |

X)==X"Inx; x>0
5) Soit n un entier naturel, N> 10 definie par : {gn( )
9,(0)=0
a) Montrer que la fonction @, e :
b) Soit G, la fonction~défini
tn+1
+ > t>0
(n+1)

c) En déduire la valeur de dt en fonction de n. Vérifier que J, =%.

6.a) En utilisant 4. la valeur de A, calculée en 1.d).

Fin.
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