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Exercice 1(3 points)

On considére la suite arithmétique (U, ) de raisonr =3 et de premier terme U, =15.

Pour chaque question, parmi les réponses proposées, une seule réponse est exacte.

N° | Question Réponse A Réponse B Réponse C
1| Le terme général de la suite (U ) est: U ,=3+15n | U =154+43n | U, =3n+12 | (0,5p1)
2 | Lavaleurde U, est: U, =153 U, =13 U, =45 [l (©05p)
3 |SiU,+U +:- 204 alors : n=204 n=230 n=7 (0,5pt)
4 1 convergente croissante géométrique | (0,5pt)
La suite (V,)de terme général V, = U est:
n
5 | La suite (T,)de terme général T, = eV est : arithmétique | géométrique majorée | (0,5pt)
6 | Si (W,) est une suite numérique telle que pour minorée décroissante divergente || (0,5pt)
toutn:V, <W <U ,alors (W,) est:
Recopie sur la feuille de réponse et compléte le tableau suivant en choisissant la bonne réponse.
Aucune justification n’est demandée.
Question n° 1 2 3 4 5 6
Réponse

Exercice 2(5 points)
1) Résoudre dans I’ensemble des nombres complexes C Péquation (E): 7> —6z+18=0. (1 pt)
2) Résoudre dans I’ensemble des nombres complexes C I’équation (E°) :  z° — 2\/31 +4=0. (I'pt)
3) Ecrire sous forme trigonométrique et exponentielle chacun des nombres :

u=3+3iet v=+/3-i. 1 pt)
4) On pose w=(3+3)(\/3-i).
a) Ecrire w sous forme algébrique. (0,75 pt)
b) En utilisant 3) écrire w sous forme trigonométrique et exponentielle. (0,75 pt)

T . Tt

¢) En déduire les valeurs exactes de cosﬁ et sin—. (0,5 pt)
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Exercice 3 (6 points)

On considére la fonction numérique f définie sur ’intervalle 1= :|—1;+oo|: par:
f(x)=x-2+1In(x+1).

1.a) Montrer que: xl_l)llll f(x)=—o0 et ,}L‘Pw f(x)=+00.

b) Calculer lim fx et lim (f (x)—x) . Interpréter graphiquement.

X X—>+00

2. Calculer f'(x) et dresser le tableau de variation def.

3.a) Montrer que la fonction f réalise une bijection de I sur un intervalle J que I’on déterminera.
b) Montrer que I’équation f(x)=(0admet dans I une unique solution o. Vérifier que : 1,2<a<1,3
¢) Construire la courbe (C) représentative de f dans un repére orthonormé (O;.,y, .

4) Pour tout X >—1; on pose u(x)=(x+1)In(x+1).

a) Calculer u'(x) et montrer que pour tout X >—1 on a f(x)=u'(x)+x-3.

b) En déduire la primitive F de la fonction f sur ]— 1;+00[ qui vérifie F(0)=0.

¢) Calculer ’aire du domaine plan limité par la courbe (C)de f et les droites d’équationsx=0 et

X=0o.

5) Soit ™' la réciproque de f. (C')sa courbe représentative dans le repére précédent.

A T - . f
a) Déduire de ce qui précéde les limites : lim f'(x), lim f'(x) et lim r® .
X—>+00 X

X——0 X—>+©

b) Calculer (f - )'(—2) et donner I’équation de la tangente a la courbe (C') au point d’abscisse x, = -2

Exercice 4 (6 points)
1) On considere la fonction numérique g définie par : g(x)=(2x+3)e

x+1

+1
a) Justifier que }L‘Pw g(x) =400 et ,}1,12, gx)=1.

b) Calculer g'(x) et dresser le tableau de variation de g.

¢) En déduire que pour tout réel x ; g(x)>0.

2) On considére la fonction numérique f définie par : f(x) =x—3+Q2x+1)e*"
Soit (C) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O;.,,, .

a) Montrer que Xlilnmf (x)=—oet XIEE, f(x)=+o0.

b) Calculer et interpréter graphiquement lim LY .

X—>+w© X
¢) Montre que la droite D d’équation y=x—3 est une asymptote oblique a (C) au voisinage de —oo
puis déterminer leurs positions relatives.

3.a) Ecrire f'(x) en fonction de g(x).

b) Dresser le tableau de variation de f.
4.2) Montrer que f réalise une bijection de R sur un intervalle J que I’on déterminera.
b) Montrer que I’équation f(x)=0admet une unique solution o puis vérifier que 0<a<0,1.

¢) Montrer que la solution o vérifie I’égalité ln( 23_21] —a=1
o

5.a) Montrer qu’il existe un unique point A auquel la tangente T a (C) est paralléle a ’asymptote
oblique d’équation y =x—3 . Donner une équation de T.
b) Construire la courbe (C), la tangente T et I’asymptote D.

c¢) Discuter graphiquement suivant les valeurs du paramétre m le nombre de solutions de I’équation
2x+1)e**'-m-3=0.

Fin.

(0,75 pt)

(0,75 pt)
(0,75 pt)

(0,75 pt)
(0,75 pt)

(0,5 pt)
(0,5 pt)
(0,25 pt)

(0,25 pt)

(0,5 py)

(0,25 pt)

(0,5 pt)

(0,75 pt)
(0,25 pt)

(0,5 pt)
(0,5 pt)

(0,5 pt)
(0,5 pt)
(0,5 pt)
(0,5 pt)
(0,5 pv)

(0,25 pt)

(0,25 pt)
(0,25 pt)

(0,25 pt)
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